
 
 

 

 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗ ΠΑΙΔΕΙΑ 
 

Ο ΘΕΜΑΣΑ  ΓΙΑ ΣΙ ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΕ ΕΞΕΣΑΕΙ 
 

ΖΗΣΗΜΑ 1ο 

 

Α. Να αποδείξετε ότι αν Α, Β ενδεχόμενα ενόσ δειγματικοφ χώρου Ω  τότε 

Ρ(Α Β) (Ρ(Α) Ρ(Β) Ρ(Α Β).                                                 (Μονάδες 12) 

          

Β. Τι ονομάηεται καμπφλθ ςυχνοτιτων;                                                                  (Μονάδες 5) 

 

Γ. Να χαρακτθρίςετε τισ παρακάτω προτάςεισ ςωςτζσ ι λάκοσ: 

i) Για δφο ενδεχόμενα Α, Β ενόσ δειγματικοφ χώρου Ω  ιςχφει αν Α Β  τότε Ρ(Α Β) 0.   

                                    (Μονάδες 3) 

ii) Η παράγωγοσ τθσ ςυνάρτθςθσ 3f (x) ln x  είναι 
23 ln x

f (x) .
x


                          (Μονάδες 2)                                                                                                                                          

iii) Σε μια κανονικι κατανομι x δ.                                                (Μονάδες 3) 

 

ΖΗΣΗΜΑ 2ο 

 

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f  με 3 2f (x) x (α 2)x (β 1) x 8.        Αν θ εφαπτομζνθ τθσ 

γραφικισ παράςταςθσ τθσ f  ςτο ςθμείο τθσ Α(1, f (1))  είναι παράλλθλθ με τθν ευκεία 

y 2x 4   και ιςχφει f (1) 2   

(α) Να αποδείξετε ότι α 4   και β 10                                                                        (Μονάδες 8) 

(β) Να δείξετε ότι θ ςυνάρτθςθ g(x) f (x) x   δεν ζχει ακρότατα.                        (Μονάδες 8) 

(γ) Να βρείτε το όριο: 
2x 1

f (x) f (1)
lim

x 1

 


                                                                             (Μονάδες 9)                                  

                                        

ΖΗΣΗΜΑ 3ο 

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ 3 2f (x) x x x 2Sx 6,      όπου x  θ μζςθ τιμι και S  θ τυπικι 

απόκλιςθ απόκλιςθ ενόσ δείγματοσ μεγζκουσ λ  με θ  τιμζσ. Αν ιςχφει f (1) 11  και f (1) 25  . 

(i) Να εξετάςετε αν το δείγμα είναι ομοιογενζσ.                                                     (Μονάδες 5) 



 
 

 

(ii) Αν 
θ

i i

i 1

x v 720


  να βρείτε το πλικοσ λ  του δείγματοσ.                                    (Μονάδες 8) 

(iii) Να βρείτε το 
θ

2

i i

i 1

x v


 .                                                                                        (Μονάδες 6) 

(iv) Αν όλεσ οι τιμζσ του δείγματοσ αυξθκοφν κατά 5 μονάδεσ και ςτθ ςυνζχεια 

πολλαπλαςιαςτοφν με 2 να βρείτε το τελικό CV .                                                   (Μονάδες 6)    

 

ΖΗΣΗΜΑ 4ο 

 

Για 100 φοιτθτζσ που εξετάςτθκαν ςε ζνα μάκθμα 55 φοιτθτζσ ιταν κορίτςια , 80 φοιτθτζσ 

πζραςαν το μάκθμα και 40 αγόρια πζραςαν το μάκθμα. Αν επιλζγουμε ζνα φοιτθτι τυχαία να 

βρείτε τισ πικανότθτεσ, ζνασ φοιτθτισ:  

(α) i) Να είναι ζνα κορίτςι και να πζραςε το μάκθμα.                                            (Μονάδες 7) 

    ii) Να είναι κορίτςι ι να μθν πζραςε το μάκθμα.                                                (Μονάδες 8) 

   iii) Να είναι αγόρι ι να μθν πζραςε το μάκθμα.                                                   (Μονάδες 5) 

 

(β)  Πόςα κορίτςια δεν πζραςαν το μάκθμα.                                                          (Μονάδες 5) 

 

ΑΠΑΝΣΗΕΙ 

ΖΗΣΗΜΑ 1ο 

Α. Απόδειξθ Σχολικό Βιβλίο 

Β. Σχολικό Βιβλίο 

Γ. Σωςτό – Σωςτό – Λάκοσ 

 

ΖΗΣΗΜΑ 2ο 

(α) Η f είναι παραγωγίςιμθ ςτο R ωσ πολυωνυμικι με    2f x 3x 2 α 2 x β 1       

Ιςχφει      2

0f x ι f 1 2 3 1 2 α 2 1 β 1 2             

3 2α 4 β 1 2 2α β 2         (1) 

Ιςχφει      3 2f 1 2 1 α 2 1 β 1 1 8 2             



 
 

 

1 α 2 β 1 8 2 α β 6           (2) 

Λφνοντασ το ςφςτθμα βρίςκουμε α 4,β 10    

 

(β)   3 2 3 2g x x 6x 11x 8 x x 6x 12x 8          

Η g παραγωγίςιμθ ςτο R ωσ πολυωνυμικι με    
22g x 3x 12x 12 3 x 2 0       . 

Άρα  g x 0   για κάκε xR, οπότε θ g είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο  και δεν ζχει 

ακρότατα. 

 

(γ) 
  
  

 2 2

2 2 2

3 x 1 x 3 3 x 3f (x) f (1) 3x 12x 11 2 3x 12x 9

x 1 x 1 x 1 x 1 x 1 x 1

        
   

     
 

Άρα 
     

2x 1

f x f 1 3 1 3
lim 3

x 1 1 1

  
  

 
. 

 

ΖΗΣΗΜΑ 3ο 

Η f παραγωγίςιμθ ςτο R ωσ πολυωνυμικι με   2f x 3x 2x x 2S     . 

 

(i) Ιςχφει :    3 2f 1 11 1 x 1 2 S 1 6 11 x 2S 4             (1) 

Επίςθσ ιςχφει :    2f 1 25 3 1 2 1 x 2S 2S 2x 2S 22             

                           Δθλαδι x S 11   (2) 

Λφνοντασ το ςφςτθμα των (1) και (2) ζχουμε S 7  και x 18 . 

 

(ii) 

θ

i i

i 1

x v
720

x 18 v 40
v v

    


 

 



 
 

 

(iii) Ιςχφει : 
2 2 2θ θ θ

i i i i i iθ θ θ
2 2 2 2 2 2i 1 i 1 i 1

i i i i i i2i 1 i 1
i 1

θ θ θ
2 2 2 2 2 2

i i i i i i
i 1 i 1 i 1 i 1

x v x v x v
1 1 1

S x v S  x v S  x v
v v v v v v

1 1
S  x v x 49  x v 18 1960  x v 12.960 

v 40

  

 


   

      
                         

  
     

              

  


θ
2

i ix v 14.920

 

 

(iv) Από εφαρμογι x x 5 18 5 23       

                                x x 2 46     

S S 7    

S S 2 14     Άρα ηει

S 14
Cv 0,304

46
x


  


 

Δθλαδι ηειCv 30,4%  

 

ΖΗΣΗΜΑ 4ο 

Θεωροφμε τα ενδεχόμενα  

            Α: Ο φοιτθτισ να είναι κορίτςι. 

            Β: Ο φοιτθτισ να πζραςε το μάκθμα. 

Ιςχφει: 
N(A) 55

P(A) 0,55
N(Ω) 100

    , 
Ν(Β) 80

P(Β) 0,80
Ν(Ω) 100

     

 

και 
Ν(Β Α) 40

P(Β Α) 0,40
Ν(Ω) 100


     

(i)  Ιςχφει: P(Β Α) P(Β) P(Α Β)     

 

      Άρα P(Α Β) P(Β) P(Β Α) 0,80 0,40 0,40        

(ii)    



 
 

 

P(Α Β') P(Α) P(Β') P(Α Β') P(Α) 1 P(Β) P(Α Β)

P(Α) 1 P(Β) P(Α) P(Α Β) 1 P(Β) P(Α Β)

1 0,80 0,40 0,60

         

         

   

 

(iii)  

P(Α Β)' 1 P(Α Β) 1 P(Α) P(Β) P(Α Β)

1 0,55 0,80 0,40 0,05

        

    
 

(iv)  

Ν(Α Β) Ν(Α Β)
P(Α Β) P(Α) P(Α Β)

Ν(Ω) Ν(Ω)

Ν(Α Β)
0,55 0,40 Ν(Α Β) 15

100

 
     


     

 

ΠΡΟΟΧΗ  ΕΙΔΙΚΟΣΕΡΑ  

1ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ 

1)  Δύξεζε παξαγώγωλ (ιάζνο ζηελ παξάγωγν ζεκαίλεη θαη ιάζνο ζηελ άζθεζε). 

2) Δθαπηνκέλε (Γίλεηαη ή όρη ην ζεκείν επαθήο). 

 

2ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ 

1) Καηαλόεζε ηύπωλ θαη πνηνο εμππεξεηεί θάζε θνξά. 

2) Πξνζνρή ζηηο κνλάδεο (παγίδα) 

3) Πξνζνρή ζηηο πξάμεηο, ππάξρνπλ αζθαιηζηηθέο δηθιείδεο γηα εληνπηζκό ιαζώλ ζηηο 

πξάμεηο, λα γίλεηαη επαιήζεπζε 

 

3ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ 

1) Καηαλόεζε ηζνπίζαλα – κε ηζνπίζαλα 

2) ηα πξνβιήκαηα νξίδνπκε κε πξνζνρή ηα ελδερόκελα 

 

ΓΕΝΙΚΑ 

Πρώτα πρόχειρο – ςχεδιάγραμμα λφςθσ αναλυτικι διατφπωςθ μόνο ςτο κακαρό. Πολλζσ 

φορζσ τθν εκφώνθςθ. Αν κολλιςουμε πάμε ςε άλλο κζμα και επανερχόμαςτε. 

 

 

ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: ΠΤΡΟΤ ΧΡΗΣΟ  

 

 
 


